REPUBLIKA E SHQIPERISE

MINISTRIA E ARSIMIT
QENDRA E SHERBIMEVE ARSIMORE

OLIMPIADA KOMBETARE E MATEMATIKES
NE ARSIMIN E MESEM TE ULET
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Udhézime pér nxénésin:

- Olimpiada fillon né orén 10:00 dhe mbaron né orén 13:00.
- Testi pérmban 5 pyetje.

- Pér secilén pyetje éshté Iéné hapésira e nevojshme pér té shkruar pérgjigjen.

Pér pérdorim nga komisioni i vlerésimit

Pyetja 10 piké 10 piké 10 piké 10piké | 10 piké

Piket e fituara

Totali i pikéve té fituara

KOMISIONI | VLERESIMIT
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Olimpiada Kombétare e Matematikés pér Arsimin e Mesém té Ulét. Faza e dyté

1. Arbeni dhe Blerta vrapuan rreth pistés sé shkollés sé tyre me gjatési 400 metra.
Ata u nisén njékohésisht nga e njéjta piké, por né drejtime té kundérta té njéri-tjetrit. Blerta pérfundoi xhiron 27,2
sekonda pasi kaloi Arbenin dhe Arbeni e pérfundoi xhiron e tij pér 42,5 sekonda pasi kaloi Blertén. Gjeni kohén
qé iu desh Blertés pér té pérshkuar xhiron me kushtin qé secili prej tyre ka vrapuar me shpejtési konstante.
10 pike

Zgjidhje

Supozojmé se Arbeni pérfundon xhiron e tij pér a sekonda dhe Blerta e pérfundon xhiron e saj pér b sekonda
pasi ata kalojné njéri-tietrin. Le té jeté V, shpejtésia e Arbenit dhe V, shpejtésia e Blertés. Shénojmé t kohén
qé ata vrapojné para se té takohen, késhtu qé, kur ata takohen, Arbeni ka vrapuar njé distancé prej I, =V, xt,

dhe Blerta ka vrapuar njé distancé prej |, =V, xt. Si pérfundim, Arbenit i duhet t& vrapojé njé distancé prej

V, xt

|, =V, xt, pér kohén \% Né ményré té ngjashme, Blertés i duhet koha pér té pérfunduar pjesén e

1 2
V, xt

=a dhe Vixt

1 2

mbetur t€ xhiros, pasi ka kaluar Arbenin. Megé

=D, atéheré duke shumézuar ané pér

ané barazimet marrim:

t>=ab, nga ku t=+/ab. Késhtu, koha e vrapimit t€ Blertés éshté t=+ab+b. Si pérfundim, duke
zévendésuar a =42,5dhe b =27, 2kemi qé Blerta e pérshkoi xhiron pér

t=.42,5x27,2 +27,2=61,2sek .

11-x

2. Zgjidhni ekuacionin =3-2x +2x+3. 10 piké

Zgjidhje

Kryejmé shndérrimet:

112_)( =J3—2X +2X+3 & 11— x = 23— 2X +4/X+3 < X+ 4+/x+3 +24/3—2x =11, nga ku mund
t& shkruajmé: 4+/x+3+2/3—-2Xx =6—x+5
Zévendésojme:

J3-2x =n < n? =3-2x
Nga ku: 4m+2n=5+6—x
2 2 _p
Duke mbledhur ané pér ané kemi: m”+n"=6-x
dm+2n=5+6-X

) .. |m*+n*=6-

Késhtu qé: m+n X L Am+2n=5+m?+n? <> m?—4m+4+n?—2n+1=0
dm+2n=5+6-X

Pra: (m—2)2+(n—1)2 =0.

Késhtu qé: (m =2 dhe n=1)©(\/x+3:2 dhe v3-2x :1)<:>x=1.
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Olimpiada Kombétare e Matematikés pér Arsimin e Mesém té Ulét. Faza e dyté

. Le té jeté n njé numér i ploté ¢farédo. Provoni se numri i shprehur né trajtén
n(n+1)(n+2)(n+3)+1 éshté katror i ploté. 10 piké

Zgjidhje

Shndérrojmé shprehjen e dhéné si vijon:

n(n +1)(n+2)(n+3)+1:(n2 Jrn)(n2 +5n+6)+1:
=n*+5n*+6n*+n®+5n*+6n+1=

=n*+6n®+11n°*+6Nn+1=

=n*+6n*+9n*+2n*+6Nn+1=

:(n2 +3n)2 +2(n2 +3n)+1:
= (n2 +3n +1)2
. Tregoni se pér ¢do kuboid ka vend mosbarazimi d > % ku d éshté diagonalja e kuboidit dhe S éshté
shuma e tri pérmasave té tij. 10 piké
Zgjidhje

Le té jené a, b, c gjatésité e tri brinjéve (pérmasat) e njé kuboidi ¢farédo.
Dimé se d? = a®+b? +c?. Duke marré parasysh kushtin e dhéné S =(a+b+c)< S?=(a+b+c)’.

a+b+c)
Nga ana tjetér dimé se a® +b* +¢° ZQ dhe d* =a® +b*+¢” ngaku:
2 2
3d2:3(a2+b2+c2)2(a+b+c)2=SZ:>d22S—<:>d2 S—=i=%.
3 3 3 3

. Né hipotenuzén BC té trekéndéshit kénddrejte ABAC, ngrihet pingulia MD , e cila pret katetin AB né pikén
E dhe zgjatimin e katetit AC né pikén D.

Né pingulen MD merret pika F , e tillé g¢ MF>=MExMD.

Provoni se pika F ndodhet né rrethin e jashtéshkruar trekéndéshit ABAC. 10 pike
D
A
F
M B
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Olimpiada Kombétare e Matematikés pér Arsimin e Mesém té Ulét. Faza e dyté

D
Zgjidhje
Bazuar te t€ dhénat e situatés, kemi AEMB ~ ACMD, sepse: A
m(DMC ) =m(EMB) = 90° F
m(Cf)M ) = m(EéM )si kénde plotésues té kéndit DCB
Shkruajmé raportin e brinjéve homologe:
@zﬁ@MExMDzl\ABxMC, c
MD MC
késhtu gé kemi: ME x MD = MF? "

Pra kemi MF? = MBx MC (*).

Pér trekéndéshin ABFC, Lartésia FM , sipas barazimit (*) éshté i mesém i pérpjesshém i projeksioneve té

brinjeve CF dhe FB mbi BC (Teorema e Euklidit), rrjedhimisht ABFC éshté kénddrejté né F .
Trekéndéshat kénddrejté ABFC dhe ABAC kané hipotenuzeé té pérbashkét e cila shérben si diametér i rrethit
té jashtéshkruar kétyre trekéndéshave, ¢faré donim té provonim.
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