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Olimpiada Kombétare e Matematikés pér Arsimin e Mesém té Larté. Faza e dyté

1. Dihet se pér ¢do vleré reale t& x ka vend barazimi ax(x —1)(x+1)+bx(x—1)+c(x—1)+d =x*.
Gjeni shumén e koeficienteve a+b+c+d . 10 piké

Zgjidhje

Shndérrojmé barazimin e dhéné si vijon:

ax(x—1)(x+1)+bx(x-1)+c(x-1)+d =x* <
o ad-—ax+bx —bx+cx—c+d =x} <

o a+(c—a-b)x+bx’—c+d=x°

Barazojmé koeficientét polinomialé, homologé té dy anéve té barazimit dhe kemi:

a=1 a=1

c—-a-b=0 b=0
IS

b=0 c=1

—-c+d =0 d=1

Rrjedhimisht a+b+c+d =3.

2. Jepet rrethi @, me gendér O dhe diametér AB . Rrethi @, me gendér né pikén B , pret rrethin @, né pikén C
dhe diametrin AB né pikén D .Drejtéza CD pret rrethin @, né pikén E , ku E=C.
Drejtéza OE pret zgjatimin e BC né pikén F .

a) Tregoni se trekéndéshi AOBF éshté dybrinjénjéshém. 5 pike

b) Gjeni raportin % nése pika D éshté mesii segmentit OB .. 5 pike
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Olimpiada Kombétare e Matematikés pér Arsimin e Mesém té Larté. Faza e dyté

Zgjidhje (2a)

Trekéndéshi ABDC éshté dybrinjénjéshém,
pasi BD =BC sirreze té rrethit w,,

rriedhimisht m(BOC ) = m(BéD).

Shénojmé m(Bf)C) = m(BéD) —a,

rrjiedhimisht m(EéD) =2

si kénd gendror pérgjegjés i kéndit rrethor BCE né rrethin e, .
Prej nga kemi se m(DéF) =180° - 2¢1.

A
Nga sa thamé mé sipér kemi se m(DBC) =180° — 2« , pra m( DOF) = m(DéC) =180° — 2«1 .
Késhtu g¢ AOBF ka dy kénde me masa té njéjta, rrjedhimisht ai éshté dybrinjénjéshém, BF = OF .

Zgjidhje (2b)

Bashkojmé C me O. Kemise ABCO éshté dybrinjénjéshém, pasi OB =OC si rreze té rrethit «, .
Gjithashtu ABOC ~ ABOF sipas rastit té paré ( me dy kénde me masa té njéjta).
Ndértojmé raportin e brinjéve homologe:

BO_BC _Bo*-BFxBC (1)
BF BO

Por mé sipér ne treguam se BC = BD), dhe nga kushti kemi se BO =2BD . Zévendésojmé barazimet e fundit

tek barazimi (1) dhe kemi: (2BD)” = BF xBD <> 4BD? =BF xBD %:4.
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Olimpiada Kombétare e Matematikés pér Arsimin e Mesém té Larté. Faza e dyté

L a’  +2
3. Jepet vargu numerik, i tillé g¢ a, =a, =1 dhe a, =—" , N>3.
an—2
Tregoni se ¢do kufizé e kétij vargu éshté numér i ploté. 10 piké
Zgjidhje
Nga vetité e vargut t€ dhéné, mund té shkruajmé:
a,xa, , = azn—l +2 (1)
A Xa, = a2n +2 (2)

Zbresim ané pér ané barazimin (2) nga (1):

2 2

2 —_ A2
a,-—a ,=a Xa,,-a,xa, o a +q Xa ,ma 1+, X, <

n+1

= a‘n (an + an—2 ) :an—l (an—l + an+1) (3)

Barazimi (3) mund t& shkruhet ndryshe: a"”; s _ a”;ra”‘z =k (4),
n n-1

ku k éshté konstante.
Nga kushti i dhéné n > 3, éshté e garté se ka vend barazimi

a.,ta,, _a,+a,, :k:ﬁ:k@as_ﬂzk,

an a‘n—l a2
Nga ana tjetér, prej formulés sé vargut kemi se:
a’,+2 a, +1

< a, =3,ngaku T:k<:>k:4.

Si pérfundim prej barazimit (4), kemi:
a,,+a,, a +a.,
a,  a,

Barazimi i fundit tregon qarté ¢ka donim té provonim: VneN/n>3=a,, Z,

pasi a,,, =4a,—a,, dhe a, =a, =1 dhe a, =3.

n+1

=4<a n>3.

it @ = 4an <a, = 4'a'n —a,4,

4. Gjeni té gjitha zgjidhjet e plota té ekuacionit (x* +1)(y* +1)+2(x—y)(1-xy) = 4(1+xy). 10 piké
Zgjidhje

Transformojmé ekuacionin e dhéné:

(¥ +1)(y* +1)+2(x—y)(L-xy) =4(1+xy) < X°y* = 2xy + 1+ X* + Y = 2xy + 2(x—y ) (1-xy) =4 &
& (xy-1)" —2(x-y)(xy-1)+(x—y)’ :4<:>(xy—1—(x—y))2 =4 (x+1)(y-1)==2

Atéheré ka vend: (x+1)(y—1)=2, nga ku:

{?{jif 0s e{);jzlz ose {ijij 0se {?{jij@(], 2),(-3;0),(0;3),(-2;-1)

Né rastin kur
(x+1)(y-1)=-2

X+1=2 X+1=-1 X+1=-2 Xx+1=1
{ ose{ ose{ ose{ < (1,0),(-3;2),(0;-1),(-2;3)
y-1=-1 y-1=2 y-1=1 y-1=-2

Té teté ciftet e renditur té gjetur mé sipér kénagin ekuacionin e dhéné.
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Olimpiada Kombétare e Matematikés pér Arsimin e Mesém té Larté. Faza e dyté

5. Letéjené x, y, z numra realé pozitivé, té tillé gé xy + yz+zx=1.

2 2 2
Tregoni se ka vend mosbarazimi X ¥y 2 > ﬁ . 10 pike
y+zZ X+zZ y+x 2

Zgjidhje

Duke kryer shndérrimet e njévlershme te mosbarazimi i kérkuar, mjafton té provojmé:

2
X,y 7 B (x+y+z) B

> >
Y+Z X+Z y+Xx 2 2(x+y+z) 2

<:>(x+y+z)2\/§

(x+y+z)2 =X+ Y 427+ 2(Xy+ Yz +X2) = (Xy + Yz +X2)+2(Xy + yz+X2)=3(Xy + yz+x2) >3

Nga ku éshté e qarté se (x+y+2)>+/3, pér x, y, >0
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