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ab)’
1. Gjeni vlerén e shprehjes % nése dihet se pér ¢do a,b € R ka vend barazimi
+ —

az—ab+bzzi. 10 piké
a+b

Zgjidhja.

Nga kushti kemi t& vérteté barazimin (a+b)(a’ —ab+b?) =2, késhtu qé:
(a+b)(a®-ab+b*)=2<a’+b° =2
Nga ku: a° +b° =(a°+b° )3 —~3a’h*(a’ +b*)=2°-6(ab)’

Pra
a9+b9:23—6(ab)3:>a9+b9—23:—G(ab)3:>
(ab)3 1
a®+b°-2° 6
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2. Numri natyror n ndodhet midis dy katroréve té ploté té njépasnjéshém.
Mé i vogli prej kétyre dy katroréve té ploté, pérftohet duke i zbritur k numrit n.
Mé i madhi prej kétyre dy katroréve té ploté pérftohet duke i shtuar I numrit n.
Provoni se numri n—k x1 éshté njé katror i ploté.

Zgjidhja:

Shénojmé m numrin natyror té tillé g&: m* <n <(m +1)2
Nga kushti kemi: m* =n—k =k =n—m?dhe (m +1)2 =n+l=1l=(m +1)2 -n
Atéheré shohim numrinn—k x| :
n—kxl=n—(n—m2)[(m+1)2—n]=
:n—n(m+1)2+n2+m2(m+1)2—nm2:
:nz+n[1—(m+1)2—mﬂ+m2(m+l)2:
=n*+n(1-2m* —2m-1)+m*(m+1)° =
:n2—2mn(m+1)+[m(m+1)]2:

:[n—m(m+1)]2

¢ donim té provonim.

10 piké

3. Jepet vargu numerk a,a,, a,, ...a,, a,,.., i tille g¢ VYneN, a, eN. Néese a =1 dhe pér ¢do

n, me N kavend barazimi a, =a, +a_ -+nm, gjeni formulén e vargut.
Zgjidhja:

Né barazimin e dhéné a_,  =a +a_ +nm, po té marrim m=1, kemi:
a,,=a +a +hmea ,=a +a+ns
<a,,—a, =a, +n

Duke zévendésuar te barazimi i fundit vleraten=1, 2,3..., kemi:

a,=1
a,-a=a+lea,—a =2
y-p=a+2<a,-a,=3
y-p=a+3=a,-a,=4
a,—-a,=a+nh<a —-a ,=n
Mbledhim ané pér ané kéto barazime:

10 piké

n(n+1
a, = 1+243+...+n =a,= ( )
%r—/
shuma e n kufizave té para t& bashkésisé N 2
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4. Jepet trekéndéshi kéndngushté AABC ku AB = AC . Le té jeté O gendra e rrethit té brendashkruar AABC .
Skiconi figurén dhe gjeni masén e kéndit m(BAc), nése BC = AB+ AO. 10 piké

Zgjidhja:
Qendra e rrethit té brendashkruar né ¢do trekéndésh éshté piképrerja
e pérgjysmoreve té kéndeve té tij.
Le t& shénojmé m(BAC) =a, m(AéC):ﬂ dhe m(AéB):L
kuOA, OB dhe OC jané pérgjysmoret pérkatése.

Megé AB = AC, atéheré 1=2.
Megenése O éshté gendra e rrethit té brendashkruar AABC,

. 1 A
atéheré m( AGB)=90°"+Z.. /
2 !
Zgjasim brinjen CA deri né pikén D, né ményreé té tille g¢ AD = AO
Nga kushti kemi ¢ CD =CB . Késhtu gé D B
m(cf)B) = m(céD) _90°-2 ngaku m(AéB)+m(Af)B) —90°+ 2 190°— 2 Z180°
2 2 2

Kjo do té thoté se katérkéndéshi ADBO éshté ciklik.
Kemi: m(A[So) = m(Aéo) = g Megenése AADO éshté dybrinjénjéshém (AD = AO), atéhers
: .
m(ADO)=m(ABO)=L2
(ADO)=m(ABO)=~
m(DAo) =180° - 2xm( ADO) =180° - = m(cAo) =B=a=2p
PorA=f3 =453 =180° = =45 dhe o =90°. Pra m(BAc) =90°.
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3 3 3
5. Vértetoni mosbarazimin X s+ y 5+ : 5 =1, pércdo
X +(y+2) y +(z+x) 2°+(x+Y)

X,y,2eR/x>0,y>0,z>0. 10 piké

Zgjidhja:

Duke zbatuar vetiné e mesatares aritmetike dhe mesatares gjeometrike t&€ numrave (AM -GM ) pér ¢do
t >0ka vend:

1+t)+(1-t+t? ? 2
\/1+t3:\/(1+t)(1—t+t2)£( (Lot ):1+%,pra \/1+t3£1+%

2
Rrjedhimisht:

1

3 2
Pérx >0 kemi: X == 1 > 1 = > = XZ .
X +(y+2) yrzY g L(y+z) YT XAy 4z
1+ —— +2 O X2
X X

3 2
Pér y >0 kemi: y = 1 > 1 1 _ y

> -
R Py

1

) ) z° 1 1 z°
Pér z>0 kemi: S == 32 > =
Z°+(x+y) ,1+(X+yj 1+1(x+yj 14X +2y X“+y“+z
7 2 Z Z

Duke mbledhur ané pér ané provojmé vértetésiné e mosbarazimit té kérkuar:

3 3 3 2 2 2
3 X N y EXEN : 7 272 Xz >t 2 yz >t 2 Zz 7 =1
X +(y+2) y +(z+x) H(x+y) XAy A+ X4y +IT XY 42

Sig vihet re, barazimi ndodh pér x=y=1z.
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