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Olimpiada Kombétare e Matematikés pér Arsimin e Mesém té Ulét

Zgjidhja e ushtrimit 1

Qé barazimi té jeté i vérteté, mjafton té tregojmé se masa
e kéndit m(B) < 60°

Zgjasim brinjét BA dhe BC pértej pikave A dhe B né
ményré té tillé qé AD=BC =a dhe CE=AB=c.

Mé pas ndértojmé paralelogramin ACFD, pra kemi
AD||CF dhe DF||AC. Shohim qé ABAC = ACFE (Rasti |
3-té i kongruencés.)

Nga kjo marrim: AC=FE=FD=b.

Duke u bazuar né kuptimin e ekzistencés sé trekéndéshit, éshté e vérteté se:
DE<DF+FE=2b. Nga kushti i dnéné: 2b < a+c rrjedh se DE < BE = (a+c)=BD

Késhtu kemi gé () < (E) , atéheré 3(B) <180° o0se m(B) < 60°.

Zgjidhja e ushtrimit 2
Shénojmé me x, y, numrat natyroré té kérkuar, té tillé g numri 30x0y03 té
plotpjesétohet me 13.

Atéheré, numri yné mund té shkruhet; N =3-10° +x-10" +y-10* +3

Meqé N shuméfish i 13 dhe X, y jané natyroré, atéheré x dhe y duhet té pérmbushin
mosharazimet:

0<x<9,0<y<9

Gjithashtu numrat; 10°,10%,10% gjaté pjesétimit me 13, kané pérkatésisht
mbetjet 1, 3, 9
Késhtu mund té shkruajmé:

3-10° =13k, +3
x-10% =13k, + 3x
y-10° =13k, + 9y

ku k;,K,,K;, jané numra natyroré, késhtu gé:
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N=13k+3+3x+9y+3,

Nga ku

N=13k+3(x+3y+2), ku k éshté natyror.

Q& numri N té plotpjesétohet me 13, duhet dhe mjafton gé edhe x+3y+2 té plotpjesétohet
me 13 dhe X, y té vértetojné ekuacionin mé sipér.

Ndaj ka vend barazimi:

X+3y+2=13m,

ku m éshté gjithashtu natyror.

Me kushtin g&¢ 0<X<9,0<y<9 | kan& vend mosbarazimet:
x+3y+2=9+3 nga ku x+3y+2=38

Kjo do té thoté gé m, vérteton inekuacionin 13m <38 pra m mund té jeté:
m=1 ose m=2

Rasti 1: m=1, kemi x+3y+2=13 nga ku x=11-3y
Duke pasur parasysh gé: 0<x<9,0<y<9 ashtae garté se:

y =1 y=2 yv=3
{x=808e {X=5 ose {JCZZ

Rasti 2: m=2, kemi: x+3y+2=26 nga ku x= 3(8—v)
Nga ku:

{1;;22 ose {;ig ose {i’:gose {i:g

Pra, problemi yné ka 7 zgjidhje té mundshme dhe numrat jané:

3080103, 3050203, 3020303, 3090503, 3060603, 3030703, 3000803
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Zgjidhja e ushtrimit 3

Le té jeté xn numri i ményrave té ndryshme me té cilat topi rikthehet pas n pasimesh
tek basketbollisti A.

Le té jeté y» numri i ményrave me té cilat topi kthehet nga njé basketbollist fiks i
ndryshém tek A pas n pasimesh.

Késhtu gé kemi:

x, =3y,_, dhey, = x,_, +2y,_,

Nga ku kemix1 =0, X2 =3,y1=1dhe y.=2.

Nése zévendésojmé dhe eliminojmé y, marrim:

X4, =3%,_4 + 2x,

késhtu x3= 6

X4=21

X 5=60

X 6=183

X 7=546

X §=1641

X 9=6828

X 10=18579 ményra té ndryshme.
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Zgjidhja e ushtrimit 4

Zévendésojmé: a=3/14 + yx dhe b=/14 — J/, pra a+h=4, ngremé né kub t& dy
anét e barazimit té fundit dne kemi:

(at+h) 3= 64 nga ku: a3+3aZb+3ab?+h3= 64 0se mé thjeshté:

a+h3+3 a b (ath) = 64.

Rizévendésojmé né ekuacionin e dhéné dhe kemi:
14+ /X +14 —/x +128/ 14 - VX)14+x) = 64

28 +12:/196 — x = 64
123/196 — x = 36

Nga ku x = 169.
Pra, zgjidhje e ekuacionit toné éshté x=169

Zgjidhja e ushtrimit 5

Nga kushti kemi a+b+c=1 dhe: a < b + ¢ nga ku 2a< 1, pra 1-2a= 0 dhe 1-2a< 1.
Kemi késhtu:

0 <l-2a< 1,

Né té njéjtén ményré shkruajmé:

0 <1-2b< 1,

0 <1-2c< 1 nga ku ka vend:

1 1 1
(1—251 + 1-2b +1—f|:') -

1+a 1+b 1+¢e 3
+ + -
1-2a 1-2b 1-2¢ 2

b3 | w

3 -1 3 _ 27 3 _
=37 0 -5 3712
2({1-2a)(1-2b) 1-2c}) 2 2
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