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Le té marrim funksionin y = f(x), té tillé:
flx)=a, +ax+a,x®>++ax™+ -

(1)
Nése shumézojmeé té dy anét e barazimit (1) me (- 2x), marrim:
_zxf[:xj = _ZCIE.I - Eﬂix: — 2(1,:_':{3 — e — za”_ixn .
()
Nése shumézojmé té dy anét e barazimit (1) me (- 3x?) marrim:
_3x:f[:x] = _Eﬂr,}x: — 3(11_‘,'{'4 — 3(1:_7;4 e — 3(1:,!_:_‘}:” .
(3)

Né tre barazimet e mésipérme, zévendésojmé cfaré kemi nga kushti:
a, =—1,a, =1,a, =2a,_, + 3a,_, + 3"( pérn = 2), dhe i mbledhim ané pér ang,
duke marré:
3  6x-1
+ =
1-3x 1-3x

(shuma duke filluar nga mbledhori i dyté éshté shuma e njé progresioni gjeometrik me

(1-2x=3x°)f (X) = =1+ 3x+ 3 x* +..+3"X" +..=-1

kufizé té paré 3x dhe herés 3x), nga ku nxjerrim f(x):
6x-1

f00= (1-3%)2(L+X)

té cilin mund ta shkruajmé si shumé thyesash elementare:

6x-1 A B C

f(x)= > = + >+
(1-3x)"(1+x) 1+x (1-3x)° 1-3x

Gjejmé A, B dhe C dhe kemi:

-l 7 3. n
flx) = (14x)(1-32)°

16(14x)  4(1-3x)*  16(1-3x)
7 < 3 . 21w o (4n— 3)3" —7(=1)"
f@) =16 ) (O +3) Chim3g) G =) T
n=0Q n=0Q n=0Q n=o

(4n-3)3"+_7(-1)"
16

Nga ku nxjerrim: @y =
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Ne duhet té pércaktojmé numrin e pérkémbimeve t&¢ mundshme té adresave
pér té cilat asnjé prej letrave nuk i éshté caktuar adresa e sakté. Numri i té
gjitha pérkémbimeve té mundshme té n-elementéve éshté n!. Tani
pércaktojmé numrin e permutacioneve pér té cilat njé grup i caktuar

< {1,2,...,n}iletrave (pér hir té thjeshtésisé, ne numérojmé shkronjat
nga 1 né n) éshté shkruar adresa e sakté mbi to.

Nése m = |I| adresa jané t€ sakta, at€heré mbeten letrat n — m tek té cilat
adresat mund té jené caktuar né (n — m)! ményra. Prandaj numri i
pérkémbimeve pér té cilat njé grup merr adresat e sakta jané saktésisht

(n — |I})!. Duke ditur se né bashkésiné I, kemi n elementé, mund té
shkruajmé:

n! —i Z (—1)* Y n—kK)!

k=1]1=k
Meqgenése ka c¥ = k,l,:’_m, nénbashkési me k elementé, shprehja mund té
shkruhet:
- n B k_li! ~ n [—j_jk
n! Z( 1) k!—n! =
k=1 k=0

Prandaj, probabiliteti gé né asnjé nga zarfet, adresat t&¢ mos jeté e sakté
éshté saktésisht:

Pér n té madh, kjo i afrohet shumés sé pafundme:

e ':";w = ~=0.367 ku e-konstantja e Neperit.
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Marrim né shqyrtim funksionin f(x) = xInx, i cili &shté njé funksion i mysét
(konveks) né R** sepse:

f7(x)==>0,vxeRr",

Megenése f(x) éshté i mysét né B** dhe nga mosbarazimi Jensen marrim se:
fla) + F(b) + f(e) = 37 (5).

Duke zévendésuar né kété mosbarazim funksionin e zgjedhur kemi:

a+b+c

Ina® + Inb® + Inc® = 3ln (<=2°) *  0se né ményré ekuivalente

(nga vetité e logaritmeve):
atb+te
In(a®bc®) = In (Hbﬂ)

ﬁ+b+c)ﬂ+b+c

, NBse marrim exponentét e té dy anéve kemi:

a®bPct = ( , 1 Cili pérbén dhe mosbarazimin e kérkuar.
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Vértetésia e mosbarazimit té Jensenit.
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Le té shénojmé sinx+cosx=a (*)

Ku a E[-\."E;\."E]

1. Ngremé né Kkatror té dy anét e barazimit dhe kemi:

(sinx+cosx)?=a? nga ku: sin?x+cos2x+2sinxcosx=a2. Megeé sin®x+cos?x=1
atéheré

sinxcosx=2— (**)

2. Ngremé té dy anét e barazimit (*) né kub dhe kemi:

(sinx+cosx)®*=a® nga ku:
sin®x+3sin?xcosx+3sinXxcos?x+cos3x=a>

faktorize jmeé tek dy mbledhoret g qéud:l'ﬁ-_?.
sin®x+cos3x+3 sinx cosx (sinx+cosx) =a3. Zévendésojmé kétu pérfundimet
(*) dhe (**) dhe kemi:

. 3a®-3
sin®x+cos3x = as- % nga ku:

3

sin3x+cos3x:3“;“ (***)
3. Ngremé té dy anét e barazimit (*) né fuqi té pesté dhe kemi:
(sinx+cosx)®=a®. Koeficientét binomialé né kété zbérthim jané 1, 5, 10, 10,
5, 1, ndaj kemi:
(sinx+cosx)® =
sin®x+5sin*xcosx+10sin®xcos?x+10sin?xcos3x+5sinXcos*x+cos’x=a°
Vini re faktorizimet e nevojshme (pjesét nén hije):
sin®x+5 sinxcosx (sin®x+cos3x) +10 sin®x cos?X (Sinx+cosx) +cos°x=a°.
Zévendésojmé kétu barazimet e pérftuara mé sipér (*), (**) dhe (***) dhe
kemi:

1 3a—a

z_ a
sin®x+c0s®x=a>-5- — X - 10(

2
sin®x+cos°x=1, pra:
s5(a®-1)(3a—a?) + 10a(a®-1)2

4

i_ljz X a, por nga kushti kemi gé

= a°>-1. Kryejmé shndérrimet e nevojshme dhe
kemi:

5(4a3-a°>-3a) +10a (a*-2a%+1) =4a°-4 nga ku pérmes thjeshtimeve kemi:
a°-5a +4=0. Vini re se: a=1 éshté rrénjé (e dyfishté) ndaj faktorizojmé
plotésisht polinomin.

(a-1)2?(a%*+2a%+3a+4) =0

Faktori kubik, ka rrénjé jashté segmentit [-v/2;+/2], ndaj a=1

Pra sinx+cosx=1
1+sin2x =1

sin2x=0

x=k =, kE Z, x € [0; 27].

Zgjidhjet e ekuacionit toné jané x1= 0, Xo= ;—E x3=3 ;—F X4= 21T
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Shénojmé me: a, B,y , pérkatésisht masat e kéndeve A, B dhe C. Ndértojmé
OA e cila shérben si pérgjysmore e kéndit BAC, késhtu FO=GO dhe
AF=AG, pér rrjedhojé AO éshté pingule me FG né pikén N.
Né trekéndéshin kénddrejté AAFN, masa e kéndit NFA = 90— « /2.
Nga ana tjetér né ABOC kemi se masa e kéndit BOC = 180° —= (8 +y)
Pordimésef+y =180— «
Nga dy barazimet e fundit marrim:
BOC = 180 —>(180°— a) =90°+ &

i 4

Masa e kéndit BobD = 90°— <= meqgenése éshté kénd i bashkémbéshtetur me
BOC
Né ABOD nxjerrim se DBO = =

Pra deri tani kemi nxjerré se DEF = DBO —FBO == —£ =2 (a — ).

1)

Kéndet BFO dhe BDO jané kénddrejté, késhtu trekéndéshat BFO dhe BDO
jané té ngjashém (Rasti | ngjashmérisé) nga ku marrim se kéndi FDO = 8 /2
dhe kéndi FDB = 90%+ g /2.
Né trekéndéshin DFB kemi se DFB = 180° — [90°+ £ + L (@ — g) = 90°— 2,
Si kénde té kundért né kulm, del se dhe DFB = 4FG = 90°— =

(2)
Duke u bazuar né bazimin e paré dhe té fundit nxjerrim se pikat D, F, G jané
né njé drejtéz (koolineare). Né té njéjtén ményré arsyetojmé edhe pér pikat
E, G dhe F, té cilat gjithashtu shtrihen né njé drejtéz. Késhtu qé, pikat D, F,
G dhe E jané koolineare dhe DE kalon nga pikat F dhe G. Cfaré donim té
vértetonim.
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