REPUBLIKA E SHQIPERISE

MINISTRIA E ARSIMIT
DHE SPORTIT

QENDRA E SHERBIMEVE ARSIMORE
DREJTORIA E VLERESIMIT

OLIMPIADA KOMBETARE E MATEMATIKES

Klasa 9 Faza e dyté Viti shkollor 2023-2024

ZGJIDHJIE

Ushtrimi 1 Vlerésimi i ploté 10 piké

2"=1-y

Zgjidhni sistemin e ekuacioneve :
8 =37-y°

Zgjidhje e ushtrimit 1
2*+y-1=0 2X+y=1 2"=1-y
X 3 < 3x 3 < 3 3
8 +y’-37=0 2> +y> =37 (1-y) +y* =37
Zgjidhim ekuacionin e dyté té sistemit né varési té y ( me formulé kuadratike):

(1-y) +y =37 1-3y+3y* -~y +y* =37
&3y°-3y-36=0=y*-y-12=0

1+7
D=1+48=49=,y, :T:> y,=4y,=-3
Zévendésojmé tek ekuacioni i paré i sistemit:

2" =1-4 0se 2" =1-(-3) < 2" =-3 0se 2" =4. Megenése 2" >0, VxR, atéheré x = 2.

Késhtu gé zgjidhje e sistemit t& dhéné éshté cifti (2;-3).
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Olimpiada Kombétare e Matematikés pér Arsimin e Mesém té Ulét. Faza e dyté

Ushtrimi 2 Vlerésimi i ploté 10 piké

Bazuar tek té dhénat e figurés sé paraqgitur né skicg, gjeni gjatésiné x té segmentit BC .

14 cm

Zgjidhje e ushtrimit 2
Prej figurés sé dhéné kemi:

AADB dhe AABC jané kénddrejté pérkatésisht né kulmet
D dhe B.

AE =4 cm, EC =14 cmdhe AE éshté pérgjysmore e kéndit
DAB.

Le té shénojmé m(DAE): m(EAB)=a dhe m(AéB):ﬂ. A
Kuptohet se kéndet « dhe S jané kénde plotésues si kénde té ngushté té trekéndéshit kénddrejté AABC :
(a+B=90%).

Pér kété arsye kemi se, né trekéndéshin kénddrejté AADE = m(AED) = [ . Nga ana tjetér, si kénde té

kundért né kulm, kemi se m(AED) = m(BEC) = f# = ABEC éshté dybrinjénjéshém me kulmné B .

Ndértojmé lartésiné BH L EC . Nga vetia e lartésisé mbi bazén e trekéndéshit dybrinjénjéshém, kemi:

BH L EC = BH —mesore = EH = HC:M%:km

Zbatojmé Teoremén e Euklidit né trekéndéshin kénddrejté AABC :
BC?=CH x AC < BC? =7x(14+4) < BC? =126 < BC = 3J14cm.

% Nxénési mund té arsyetojé edhe pérmes ngjashmérisé sé trekéndéshave AABC dhe ABCH .
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Olimpiada Kombétare e Matematikés pér Arsimin e Mesém té Ulét. Faza e dyté

Ushtrimi 3 Vlerésimi i ploté 10 piké

Gjeni gjithé ciftet e renditur té numrave té ploté(x; y) .y >1, pér té cilat ka vend barazimi

X2 —yx*+2x—-y+2=0.

Zgjidhje e ushtrimit 3

Jepet ekuacioni x* — yx* +2x—y+2=0.

Shndérrojmé ekuacionin né trajté kuadratike, né lidhje me ndryshoren x :
X —yx*+2x-y+2=0& (y-1)x* -2x+y-2=0

Megenése y >1<> y—1>0 dhe nga fakti se ekuacioni i dhéné ka zgjidhje atéheré dhe vetém atéheré kur
D >0, kemi:
D>0<4-4(y-1)(y-2)20< y* -3y +1<0, kuy>1.

Zgjidhim inekuacionin (né lidhje me y-in), kemi:

D' =5. Rrénjétjané: y,, = 3i2\£ :

3—2J§ <y 3+2J§

-5 345

Meqenése:yeZ/y>1,dhe3 <y< > , delse yzz(

IA

Ngaku: y*-3y+1<0<

3+\/§
2

- ~2,62dheyel; 2,62] ] :

Késhtu qé, pér: y = 2, duke zévendésuar tek ekuacioni i dhéné, kemi:
X’ —2x=0< x(x-2)=0<x =00se X, =2

Pra zgjidhje té ekuacionit té dhéné jané iftet (0;2) dhe (2;2).
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Olimpiada Kombétare e Matematikés pér Arsimin e Mesém té Ulét. Faza e dyté

Ushtrimi 4 Vlerésimi i ploté 10 piké

Dy programues A dhe B kané ndérmarré njé projekt sé bashku. Programuesi B e nis punén njé dité e
gjysmé pas programuesit A, dhe té dy e mbarojné projektin pér 7 dité.

Nése ky projekt do u jepej secilit vegmas njéri-tjetrit, atéheré programuesit A do ti duheshin 3 dité mé
shumé se programuesit B pér té pérfunduar kété projekt.

Pér sa dité e realizon kété projekt secili prej programuesve?

Zgjidhje e ushtrimit 4

Le té supozojmé se programuesi B e pérfundon i vetém projektin pér x — dité , atéheré programuesi A e
pérfundon i vetém kété projekt pér (x+3)—dité .

Duke e marré punén pér realizimin e projektit né fjalg, si 1— njési, atéheré éshté e garté se né njé dité

programuesi A kryen Lspjesé té projektit dhe programuesi B kryen 1 té projektit.
X+ X

Nga ana tjetér, pér @jdité , muratori A kryen (gj (%j pjesé té punés dhe pjesén e mbetur té punés
X+

ata e kryejné sé bashku pér (7 —Ej = u dité, qé pérbén (thijxg pjesé té punés. Késhtu qé kemi:
2 2 X+3 x) 2

1 1) 11 1 3
——t— | X—+| —= |x==1
X+3 X 2 X+3) 2

Zgjidhim ekuacionin:

1 1) 11 1 3 2x+3 11 1 1
SRl [ i) PR Sy TN X —+ x—=1<
Xx+3 x) 2 \x+3) 2 X(x+3) 2 x+3 2

& 2x* ~19x-33=0 < (x-11)(2x+3) =0

Kuptohet gé zgjidhje e situatés soné éshté x =11, pra programuesi B e kryen projektin pér 11 dité,
rrjedhimisht programuesi A do e kryejé kété projekt pér x +3 =14 dité.
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Olimpiada Kombétare e Matematikés pér Arsimin e Mesém té Ulét. Faza e dyté

Ushtrimi 5 Vlerésimi i ploté 10 piké

Jepet bashkésia T e trekéndéshave kénddrejté, ku secili prej tyre i ka gjatésité e brinjéve shprehur
me numra natyroré dhe njérin katet me gjatési 21 cm.

Sa éshté probabiliteti gé njé trekéndésh i zgjedhur rastésisht nga kjo bashkeési, té keté syprinén mé té
madhe té mundshme?

Zgjidhje e ushtrimit 5

Le té jené a dhe b katetet pér njé trekéndésh cfarédo té bashkésisé T dhe ¢ — hipotenuza e tij. Supozojmé
se b=21cm. Nga Teorema e Pitagorés, pér ¢cdo element nga bashkésia T kemi:

c?-a’ =21 < (c-a)x(c+a)=3x3xTx7 (1).

Duke ditur se: (c—a)eN, (c+a)eN, c>aprac+a>c—a, atéheré kemi kéto raste gé diktohen nga

. o c—-a=1 c-a=3 c—-a=9 c—-a=7
vértetésia e barazimit (1) : ose ose ose
c+a=1441 c+a=147 c+a=49 c+a=63

Duke zgjidhur secilin prej sistemeve mé sipér, pérftojmé gjithsej 4-trekéndéshat kénddrejté si elementé
bashkésisé T , té cilét i kané brinjét me gjatési si mé poshté:

c=221cm c=75cm c=29cm c=35cm
a=220cm ose a=72cm o0se sa=20cm ose {a=28cm
b=21cm b=21cm b=21cm b=21cm

Pra, numri i elementeve t& hapésirés: n(T ) =4

Ngjarja e kérkuar A:” Trekéndéshi i zgjedhur nga bashkésia T , ka syprinén mé té madhe”, éshté e tillé gé
n(A):l, késhtu gé P(A) =M=%: 0,25 =25%.

n(T)

e Syprinat e trekéndéshave jané pérkatésisht 2310 cm?, 756 cm?, 210 cm?® dhe 294 cm?. Késhtu qé
trekéndéshi me syprinén mé té madhe éshté trekéndéshi me pérmasat:

c=221cm
a=220cm
b=21cm

Shénim: Pranohet ¢do zgjidhje tjetér e sakté, gé nuk éshté parashikuar mé lart, té cilin komisioni i vlerésimit e gjykon si té
tillé.
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