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ZGJIDHJE

Ushtrimi 1 Vlerésimi i ploté 10 piké
Provoni se, nése X, Y, z jané brinjé té njé trekéndéshi, atéheré ka vend mosbarazimi.

X y z
+ + >1
3X—y+z 3z—-z2+X 3z—-X+Yy

Zgjidhje e ushtrimit 1

X y z 4x 4y 4z
+ + >le + + >4 <
3X-y+z 3y—-z+Xx 3z—-X+Yy 3X-y+z 3y—-z+X 3z-X+Yy

PN L_l n L_l n L_l >1e
3X—-y+2z 3y—z+X 3Z-X+Yy

Xty-z  y+z-X z+X-y
3X—y+z 3y—-z+X 3Zz—-X+Yy

>1

Né mosbarazimin e fundit, shumézojmé larté dhe poshté secilén thyesé té anés sé majté me numéruesin
pérkatés dhe kemi:

(x+y—z)2 (y+z—x)2 (z+x—y)2

(Bx—y+2)(x+y-2) (By-z+x)(y+z-x) (3z—x+ y)(z+x_y)21

Jemi né kushtet e mosharazimit Cauchy, ndaj kemi se:
(x+y—z)2 (y+z—x)2 (z+x—y)2
+ + >
(Bx—y+z)(x+y-z) (By—-z+x)(y+z-x) (3z—x+Yy)(z+x-Y)

g [(x+y—z)+(y+z—x)+(z+x—y)]2
C(Bx=y+2z)(x+y-2)+(By-z+x)(y+z-x)+(3z-x+Yy)(z+Xx-Y)

1
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Duke pasur parasysh se:

(Bx—y+2z)(x+y—2z)=3x*—y* —z* +2xy —2x2 + 2yz (1)
(By—z+x)(y+z-x)=3y* —=x* —z* +2yz—2xy + 2xz (2)
(Bz—x+y)(z+x-y)=32" =X’ —y* +2xz - 2yz + 2%y (3)

Ndaj shuma e tri mbledhoréve né emérues, pas thjeshtimeve pérkatése del
(1)+(2)+(3)=x2+ y2 + 2% +2xy +2x2 + 2yz = (x+ y + 2)’

Pra:

[(x+y—z)+(y+z—x)+(z+x—y)]2 :(X+Y+Z)2:121

(Bx—y+2z)(x+y-2)+(3y—z+x)(y+z—x)+(3z-x+Yy)(z+x-Y) (x+ y+z)2

Ushtrimi 2 Vlerésimi i ploté 10 piké
Jepet ekuacioni x* +kx+c =0, ¢ = 0. Nése dihet se rrénjét reale té tij jané x, dhe x,,

gjeni né varési té c—sé gjithé vlerat e mundshme té parametrit k , pér té cilat ka vend
3 3
mosbarazimi: | 2L | +| 22 | <52
X2 Xl

Zgjidhje e ushtrimit 2
Dallojmé rastet:
Rasti 1:c<0, (D >0)

Né kété rast, rrénjét reale té ekuacionit toné jané té ndryshme dhe me shenjé té kundért, pasi

3 3
P=xxX,= ¢, Kjo do té thoté se mosbarazimi (ﬁj + [ﬁ} <52, plotésohet pér ¢do vleré reale té
a X, X,

k—sé.
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Rasti2: ¢>0:

Pér kété rast kemi:

X, % X, + X, (x1+x2)2—2x1x2 :k_2_2

Nga ana tjetér kemi: =
X2 Xl X1X2 X]_Xz C
k2 k2 Y
Nga barazimi (1) kemi: [——2} (——2) -3| <52.
c c

Le té zévendésojmé — = m, atéheré kemi:
C

(m-2)[(m-2)"-3] <52 (m-2)(m*-4m+1)<52 &
< m°-6m’ +9m-54<0< (m-6)(m°+9)<0

Megenése m*+9>0=m-6<0.

2

Késhtu gé: K 6<0e Kk <66 e —6e <k <6C.
C

Si pérfundim themi se:

Mosbarazimi éshté i vérteté pér ¢do vleré reale té k —sé kur ¢ <0.

Pér ¢ > 0, mosharazimi éshté i vérteté pér k € [—\/@ . J6C ] :
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Ushtrimi 3 Vlerésimi i ploté 10 piké

Né njé popullaté prej n—bakteresh bie njé virus. Brenda njé minute ky virus asgjéson njé bakter dhe
pastaj ndahet né dy viruse té reja. Ndérkohé secila nga bakteret e mbetura ndahet gjithashtu né dy
baktere reja. Ky proces vazhdon késhtu edhe né minutat pasardhése. A do té ekzistojé pafundésisht
kjo popullaté bakteresh?

Argumentoni nése koha e ekzistencés sé popullatés sé baktereve éshté e fundme ose jo.

Zgjidhje e ushtrimit 3

Sipas pérshkrimit té procesit, pas minutés sé paré numri i viruseve éshté 2, ndérsa ai i baktereve éshté
2(n-1).

Vargu i numrit té viruseve pas ¢do minute, duke filluar nga minuta e paré, éshté njé varg gjeometrik, me kufizé
té paré 1 dhe herés 2.

Késhtu gé:

Pas minutés sé (k —1) -t& numri i viruseve do té jeté V, , = 2, ndérsa numri i baktereve do té jeté
B, =2"(n-k+1),

Pas minutés sé K -t& numri i baktereve do ¢ jeté B, =2[ 2 (n—k+1)—-2""].

Thijeshtojmé shprehjen dhe kemi: B, =2 (n—k +1)-2 = B, =2“(n—k)

Késhtu gé¢ B, =0< 2" (n-k) < (n-k)=0< n=k.Kjo do té thoté se popullata e baktereve do t8

asgjésohet plotésisht pas aq minutash sa éshté dhe numri i tyre. Pra pas n—minutash numri i baktereve
éshté i barabarté me zero.
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Ushtrimi 4 Vlerésimi i ploté 10 piké
Jepet trekéndéshi AABC, i tillé gé m(AéC) =120°. Né brinjén pérballé kulmit B, merret pika D, e

tillé gé m(AéD) =90°. Gjeni gjatésiné e segmentit AD, nése AB=DC =1cm.

Zgjidhje e ushtrimit 4

90°%-q

Nga t& dhénat kemi se m(AéD) =90°nga ku m(CéD) =30°.

c
Le té shénojmé m(BAD) =qa dhe AD=xcm.
Kuptohet se: m(Af)B) =90’ -a= m(Bf)C) =90’ +
Megenése AABD éshté kénddrejté, kemi:

(%)

Zbatojmé Teoremén e Sinusit né ABDC :

1
oS =——==
AD

BC _ CD
sin(90°+a) sin30°’

ku sin(90° + &) =cosa.

Késhtu qé duke pasur parasysh barazimin (1), kemi:

BC CD BC 1 2
T 0 < ™ (2)
cosa  sin30 1 05 X
X

Zbatojmé Teoremén e Kosinusit né trekéndéshin e dhéné AABC :
AC’ = AB’ + BC® —2x ABx BC xcos(120°) , pra:
2
(x+1)2 =1? +(Ej —2><1><§><(—0,5) =N (x+1)2 :1+i2+g.
X X X5 X

Duke kryer shndérrimet e métejshme, ekuacioni i fundit shndérrohet né trajtén:

X" +2x° —2x-4=0,ngaku(x*—2)(x+2)=0. Késhtu g&¢ x = AD =3/2 cm
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Ushtrimi 5 Vlerésimi i ploté 10 piké

Gjeni tre numra té ploté pozitivé, té ndryshém nga njéri-tjetri, me shumén mé té vogél té mundshme, té
tillé gé shuma e té anasjelltéve té ¢cdo dy prej tyre té jeté sa shuméfishi i té anasjelltit t& numrit té treté.

Zgjidhje e ushtrimit 5:

Le té jené x, y dhe z € N , té cilét pérmbushin kushtet e problemés. Supozojmé se x<y < z.

Kemi tri barazimet e vérteta; — +

N |
Il
> | o
X |~
N |~

1
X

< |oT

+1=£,ku a, b,ceN.
y z

< |+

Ka vend barazimi: k:£+£+£: a+1: b+1: C+1,
X y z X y z

Megenése x <y <z, atéheré a<b <c, késhtu gé:

k= =1. Duke pasur parasyshse a<b<c,

1 1 k Kk Kk 1 1 1
_ + =
X z

1.1 + + ose + +
y a+l b+1 c+1 a+l b+1 c+1
1 1 3
+ + <
a+l b+l c+1 a+l

éshté e garté se: 1= (1)
Késhtu qé a<2=>a=1. Duke zévendésuar tek barazimi (1), kemi:

1 1 1 1 1 1
=—+ + = + ==
2 b+1 c+1 b+l c+1 2

Megenése b < ¢, atéheré ﬁ > 1 <b+1<4 < b<3.Megenése a<b, atéheré b=2.
+

Nga barazimi i fundit kemi se: L :1—1 = 1 & c=5.
c+l 2 3 6

Si pérfundim treshja e numrave natyroré, X<y <z, jané té tillé gé pérmbushin pérpjesétueshméring:

x:y:z=(a+1):(b+1):(c+1)=2:3:6

Megenése kjo treshe na kérkohet me shumén mé té vogél t¢ mundshme, atéheré vlerat e kérkuara pérx, y, z,
jané pérkatésisht: x=2,y=3dhez=6.

Shénim: Pranohet ¢do zgjidhije tjetér e sakté, gé nuk éshté parashikuar mé lart, té cilin komisioni i vlerésimit e gjykon si té
tillé.
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