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ZGJIDHJE

Zgjidhje :

Le té jeté 2™ + n?njé numér prim, ku n > 2, n € N.

Qé té provojmé gé n — 3 plotpjestohet me 6 duhet té provojmé qé plotpjestohet
nga 2 dhe 3.

Né qofté se n —cift kemi qé 2™ + n?do té jeté cift, qé bie né kundérshtim me kushtin
gé 2" + n? éshté numér prim, prandaj n éshté tek.

Pér n -tek , n — 3 éshté ¢ift, nga marrim gé n — 3 plotpjestohet me 2.
2"+n?=2"+1-14+n*=Q2"+ 1D+ n*-1) =
=R+1DEvI=2r242"3 + 1D+ -D(n+1).

(n — 1)(n + 1)nuk plotpjestohet me 3 se 2™ + n? éshté prim, n > 2

Dhe megé (n — 1)n(n + 1)plotpjestohet me 3 si tre numra té njépasnjéshém,
Del gé n plotpjestohet me 3, nga ku del g¢ n — 3 plotpjestohet me 3.

Pra, u provua gé n — 3 plotpjestohet me 6.

2.

Zgjidhje:
Shénojmé: x =b+c—a; y=c+a—-b; z=a+b—c
(x,y,z > 0) ngafakti gé a, b, c jané brinjé té njé trekéndéshi
= q= y;rz . b= % . = % Duke béré zévendésimet
Mosbarazimi qé duam té provojmé shkruhet:
N e O T TN AL AR A S |
2x 2y 2z 2 x x y y z z

Nga AM-GM kemi: Z+Z+=+Z+Z 4% 266\/ ——————————— =6
x x y y z z

Pra, mosbarazimi éshté i vérteté sepse:

1 Z X Z X 1 Z X Z X
LRI SRR 6]2._._._._2:3

2\x x y y z z



3.

Zgjidhje :
Megé H; ndodhet né rrethin me diametér AM; kemi qéAH,; M,;=90° dhe H, ndodhet né
rrethin me diametér BM, kemi q¢ BH,M,=90°. Pra, AH, , BH, jané lartési té
AABC. AABC = ACH,H, sepse: meqé AH,B = AH,B = 90° kemi qé katérkéndéshi
ABH, H, éshté ciklik (i jashtéshkruhet rrethi me diametér AB).
ABH,+AH,H, = 180° = ABH, = 180 — AH,H, = CH,H,. Pra, ABH, = ABC =
CH,H, gjithashtu ACB = H,CH, nga ku del gé:
AABC = ACH{H,. Nga ngjashméria marrim:

1
E—Zi = % = g% = E—Zj = CH; - CM; = CH, - CM,. Nga kétu marrim gé katérkéndéshi
HyMH,M,
éshté ciklik. Nga teorema e boshteve radikaleve ,né qofté se shénojmé : w4 -rrethi me
diametér AM, ,
w,-rrethi me diametér BM, , ws-rrethi qé kalon nga pikat H, ,M; ,H, , M, ,
atéhere boshtet radikale té rrathéve (w4, w,) gé éshté ¢, C,, (w,, w3) qé éshté
H,M,, (wq,w3) qé éshté H; M, priten né njé piké té vetme qé éshté C. Pra,
C,C;,C, ndodhen né njé drejtéz. Meqé C; C, éshté kordé e pérbashkét e dy
rrathéve w1, w,, &shté pingul me drejtézén gé bashkon gendrat e rrathéveé, d.m.th.,
me segmentin KL gé lidh meset e mesoreve AM; dhe BM,. Provojmé qgé
KL||AB. Nga kjo marrim qé C;C,_1 AB, =CC; pérmban lartésiné e trekéndéshit,nga
teorema pér lartésité e A gé priten né njé piké, provuam gé
AH;,BH,, CC; priten né njé pike.

CM; BC

Megé KM, —vijé e mesme e AACM = KM, || CM; , KM, = —

Meqgé LM, —vijé e mesme e ABCM, = LM; || CM, ,
CM, AC
LMl - T - T

M,KNAB=F,, M{LNAB =F,. M,F, || BC,M, —
mesi i AC = F;-mesi i AB.

M,F, ||l AC,M; — mesi i BC = F,-mesi i AB=F, ,F, —
pérputhen né njé pike qé

e shénojmé me F né AM;M,F : FK = KM, ,FL = LM,
nga ku = KL vijée

mesme e AM;M,F= KL || M{M, || AB.



4,
Zgjidhje:
Pérx =0 kemiqgé f(x) =0 sepse:
[0] =0 dhe {0} =0 marrim3f(0) =0
Pér x=k , keZ kemi [k]=k , {k} =0 nga ku:
fU) + f([kD + f({k}) = 2k
f(k) + f(k) + f(0) = 2k = 2f (k) = 2k=>f (k) = k
Pér x € [0,1[=[x] =0 , {x}=x
nga f(x)+ f([x]) + f({x}) = 2x pér té cilat marrim gé:
fO)+f(0) + f(x) = 2x=2f(x) = 2x=>f(x) = x
PérVvx € R ,nga faktigé : x = [x] + {x}, ku [x] € Z dhe {x} € [0,1]
marrim: f([x]) = x sepse [x] € Z dhe f({x}) = {x} sepse {x} € [0,1]
Pra, barazimi f(x) + f([x]) + f({x}) = 2x & f(x) + [x] + {x} = 2x&
f(X)+x=2xsf(x)=x , VXER

5.

Zgjidhje :
Shénojmé me x-numrin e vajzave. Numri i djemve do té jeté 3x

X
Ndérmjet njéra tjetrés vajzat zhvilluan ndeshje .

U : 3x(3x—1) :
Ndérmjet njéri tjetrit djemté zhvilluan Tndeshje

Djemté zhvilluan ndérmjet tyre mé shumé ndeshje se vajzat :
3x(3x—1) x(x—1) 9x*-3x—x*+x 8x*—2x

— 2 _
2 2 2 ;o
. . 4x(4x—-1) : : L )
Gjithésej u zhvilluan — ndeshje se 4x-ishte numri i pjesmarrésve.

Ndeshje ndérmjet djemve dhe vajzave u zhvilluan :
4x(4x—1) x(x—1) 3x(Bx—-1) _ 6x? _ 352

2 2 2 ;X
Meqgé né fund djemté shénuan numér té njejté pikésh me vajzat atéhere
kemi gé 3x? > 4x? — x, gjithashtu kemi x(x — 1) > 0 nga té cilat
marrim gé x = 1. Pra, né turne morén pjesé 1 vajzé dhe 3 djem.
Njé vajzé zhvilloi 3 ndeshje dhe fitoi vendin e paré.
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