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1. Zgjidhje

Shénojmé N dhe M pérkatésisht pikat e meseve té segmenteve KC dhe AC. Atéheré MN
gshté vija e mesme né AAKC, prandaj BAC = NMC. Pér mé tepér, BAC = BDC, meqé
katérkéndéshi ABCD éshté ciklik.

Pikat M dhe N shtrihen né ané té kundérta té drejtézés BD dhe BDC = BMN.
Paralelizmi i MN dhe AK (si vija té mesme) nénkupton q¢ BMN =ABM, prej nga BAC =
BDC = ABM. Prandaj kemi AM = MB, domethéné, né A ABC, mesorja BM éshté né
gjysmén e brinjés AC, prej nga ABC = 90°, dhe késhtu ADC = 90°.



2.

Zgjidhje

Pér y =0 marrim : f(x)-f(0) = f(0) +x (*)

f(0) # 0sepsengs f(0) =0 atéhere pér x = 1 duke e zévendésuar tek

(*) marrimgé : f(1)-f(0) = f(0)+1 ,pradokemiqgé 0 =1"?!!
Megé f(0) # 0, pér x = 0, duke e zévendésuar tek ( *) marrim gé:
fO-fO)=f0)+0 & f2(0)=f(0) & f(0)-[f(0)-1]=0

ngakukemigé f(0)—1=0= f(0)=1.

Pra f(0) =1

Duke e zévendésuar tek (*) marrim gé :

fx)=14+x, VXeER (*)

Gjithashtu pér f(x) =1+ x kavend (**) sepse :

1+x)A+y)=1+xy+x+y
Pra, gjithé funksionet e formés ( * ) plotésojné kushtin ( **)



3.

Zgjidhje:
Nga AM-GM marrim gé :
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Zgjidhje . Meqgé dy shahisté luajné vetém njé lojé ndérmjet tyre atéhere

, 10!
Co=gra=®
pérfunduan né barazim ,kemi : 70% e 45 =31.5 .Pra lojra né barzim

gjithésej u zhvilluan lojra. Nga kéto megé mbi 70%

pérfunduan mé pak se [31.5] = 32 ,ku [31.5] éshté pjesa e ploté e 31.5
Jo mé e vogél se 31.5.
Pra jo mé pak se 32 ndeshje pérfunduan né barazim.
Nga kjo rrjedh gé 45-32 = 13 ndeshje mund té kené pérfunduar jo né
barazim,pra jo mé shumé se 13 ndeshje pérfunduan jo né barazim.
Supozojmé té kundértén gé 10 shahistét ne fund té turneut kishin
rezultate té ndryshme pikésh.
Nga kjo kemi qé mé e shumta njéri do té keté O-piké,pra minimum 9 —
shahisté kané piké té ndryshme nga 0O (zero).
Nga parimi Dirihle té paktén 5 —pesé kané piké pozitive (ose negative pér
simetri).Duke pasur kéto té pesté piké pozitive dhe té ndryshme nga njéri
tjetri ( supozimi ) atéhere totali i pikéve té tyre do té jeté minimumi :

1+ 2+ 3+4 +5 =15 piké. Por kjo tregon se 15 ndeshje nuk pérfunduan né
barazim ,gjé gé bie né kundérshtim me faktin se jo mé shumé se 13 ndeshje
pérfunduan jo né barazim.
Pra supozimi nuk ka vend dhe si rrjedhojé té paktén 2 (dy) shahisté morén

piké té barabarta.



Zgjidhje .
Nga barazimi 1+ 243" 44" =10" (*)
shohim mbetjet e pjestimit sipas (mod 3)
ngakumarrim: 1+ 2"+ 3"+4"=1+ (—1)" 4+ 0+ 1" (inod 3)
dhe 10™ = 1 (mod 3) . Nga kéto marrim gé :
(-=1)"= -1 (mod 3) = n-éshté tek. Megé n — éshté tek ajo do té
jetéeformés : n=2k+1, keN.,

Pérn-tek,n >3 ,m > 3 tek barazimi (*) shohim mbetjet e pjestimit sipas
(mod 8) . Kemi :

1+ 2"+3"+4"=1+ 0+ 3 + 0 (mod 8) sepse

3" = 32k+1 = 3. 32k dhe megé 32%* = 1 (mod 8) kemi qé 3™ = 3(mod 8)

dhe 10™ = 0 (mod 8) gjé qé sjell gé skamundésipram <3,n<3,m,n €N
Shohim rastet pérn € {1,3} dhe m € {1, 2}.
Pern=1m=1 kemi:1+ 21+ 31+ 41 =107 pra cifti (1,1)-zgjidhje
Pér n=1,m =2 dhepér n = 3,m = 1 s’ka mundési.
Pern=3m=2 kemi: 1+ 23+ 33 + 43 = 102 pra cifti (m,n) = (2, 3) —zgjidhje
Pra zgjidhjet do jené ciftet (m,n) € {(1,1), (2,3) }.
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